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Clasa a VI-a
Barem de corectare si notare

1. Omultime nevida 4 € N* o vom numi patratica daca suma elementelor sale este egala cu patratul
numarului de elemente.

a)

Determinati multimile patratice cu 3 elemente.

b) Demonstrati ca orice multime patratica contine cel putin un numar impar.

Supliment Gazeta Matematica nr. 10/2025

Solutie:
a) A:{a,b,c}, AHDHCTD et Ip
{1,2,6}, {1,3,5}, {2,3,4} oot 4p
b) Presupunem prin reducere la absurd ca 4 = {xl 3 Xy ey xn} ,unde n € N* si x;,x,,...,x, numere
NALUTALE PATE S1 X, X, F oot X, =7 oo 4p
X F2X, F ot X, Z2H A+ 27 4p
N 2 I(I41), e 4p
21+ 1, CONTAQICTIE ..ottt ettt sbe et st 2p
Finalizare: orice multime patratica contine cel putin un nUMAr IMPATr .........cceceeeveeerieeneennen. Ip

2. a)Fie p un numir prim mai mare decat 5. Determinati ultima cifri a lui p*.

b) Aflati numerele prime p si ¢, stiind cd p* +¢* =29186.

Solutie:
a) Fie p unnumirprim, p>5=U(p) € {1,3,7,9} oo, 2p
=>U(p2)e{1,9} ................................................................................................................... 2p
SO U (DY) =1 e 1p
b) Dacd p>5sig>5= U(p4+q4):2,contradic‘gie ........................................................... 2p
DACa P <5 AtUNCT =5 oottt ettt 2p
Dacd p=2=> g* este par, CONrAdICE ...........coceveveverreieeeeeeeeeeeeeeeeeee e en s 3p
Dacd p=3=U (q4) =5, CONITAAICHE +.voveveveecvcececececececeeececececececeeeeacaeeeeeeceeeeeeasaseceseseseneeenens 3p
Daci p=5=G"=28561=5 G =13 ..ooooeeeeeeeeeee e 4p

Finalizare: p=5si g=13sau p=13 §1 =5 ..ccccniiiiiiiiiiiiic Ip
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3. Fie punctele coliniare 4, B, C, D, in aceasti ordine, astfel incdt 4AB=5"m, BC=2-5"m, iar
CD=32-5m.
a) Aratatica 2- AB+3-BC=CD.
b) Daca M este mijlocul lui BC, iar N apartine segmentului CD astfel incat 2-CN =3- ND
si MN =605 m, determinati lungimea segmentului 4D .

Solutie:
a) 2-AB+3-BC=2-543-2-5"=32-5 = CD .eveoeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee e, 5p
b) 2:CN=3-ND<>5-CN=3-(CN+ND)<>5-CN =3-CD ..ccesvvrrmrrrmrrrerrnerrrerrnerirnsreen 2p
=>CN=%-32-5":96-5‘Hm ............................................................................................... 3p
MC =BC:2 =5 M oottt 3p
MN =MC+CN =121 5 M oo, 3p
MN =605 M =121-5 7260055 X =2 oot 3p
AD = AB+BC+CD =1075 M coooooeeeeeeeeeeeeeeeeeeeseeeeeee e Ip

4. Masurile in grade a n unghiuri in jurul unui punct, n > 3, sunt exprimate prin numere pare
consecutive. Determinati masurile acestor unghiuri. Cate solutii are problema?

Solutie:
Fie 1° masura celui mai mic dintre ele® = u°+(u+2)°+(u+4)°+...+ [u +2(n —1)]0 =360° .... 2p

n(n-1)

= n-u°+T-2°=360° .......................................................................................................... 2p
= n(u+n—1)°=360° ..................................................................................................................... Ip
= 1 s1u+n—1divizori @l Tui 3600 .....cccoooiiiiiiiiiii s Ip
1 ST u+n—1au paritatl dIfETIte .......oooiiiiiiiiii e e 2p
Cum n<u+n—1=>n2<n(u+n—1)=360ﬁ <1 e eaas 1p
DaACa 71 —PAT = 11 =8 it Ip
T U = 38 et h et e h e bbb h et a e e bt b e ea b she et e at e e bt et et naeen Ip
Analiza celorlalte cazuri care nU CONVIN PENLIU N PAL.....cviiiiriieriiiieeieeneete ettt seee e lp
Daca n — impar

D N =30 U =118 e s 2p
T U5 T3 U =72 ettt bttt ettt ettt eaeen 2p
T =0 T U =32 ettt et e b e st s e sneens 2p
T M =15 53 U T 10 ettt ettt 2p
= problema are 5 solutii:

3 unghiuri cu masurile: 118, 120°, 122° ....uuii ettt e e e 2p
5 unghiuri cu masurile: 68°, 70°, 720, TAC, 7O ...oovuvieieieeeeeee ettt 2p
8 unghiuri cu masurile: 38°, 40°, 42°, 44°, 46°, 48°, 50°, 52° ...ooiiii et 2p
9 unghiuri cu MASUTILE: 32°, 34°, ..., 48 oo e et eas 2p

15 unghiuri cu masurile: 10°, 129, ..., 38 1.t 2p
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NOTA: Orice alti solutie corectd se va puncta corespunzaitor.
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